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Przypomnienie z poprzedniego wyktadu

Na poczatek przypomnijmy podstawowe pojecia z poprzedniego wykladu, ktére wykorzystamy
rowniez na dzisiejszym wyktadzie.

DEeriNnicia. Dana grupa zdah jest sprzeczna, gdy nie jest mozliwe, aby wszystkie zdania w tej
grupie byly jednoczesnie prawdziwe.

DeriniciA. Méwimy, ze dane zdania sq wzajemnie sprzeczne, gdy utworzona z nich grupa jest
sprzeczna, tzn. gdy nie jest mozliwe, aby wszystkie te zdania byly jednoczesnie prawdziwe.

W szczegbdlnym przypadku

DEerinicia. Dwa zdania sq nawzajem sprzeczne, gdy nie jest mozliwe, aby zdania te byly jedno-
cze$nie prawdziwe.

Derinicia. Méwimy, ze zdania w danej grupie dopetniajq sie, gdy nie jest mozliwe, aby wszystkie
te zdania byly jednoczesnie fatszywe (tzn. co najmniej jedno z nich musi by¢ prawdziwe).

DEerinicia. Méwimy, ze zdania w danej grupie parami dopetniajq sie, gdy nie jest mozliwe, aby
zadne dwa z nich byly jednocze$nie falszywe.

W szczeg6lnym przypadku, gdy grupa sktada si¢ z dwéch zdain powyzsze dwa pojecia po-
krywaja si¢ i otrzymujemy:

DEeriNnicia. Moéwimy, ze dwa zdania dopetniajq sie, gdy nie jest mozliwe, aby zdania te byly
jednoczesnie fatszywe (tzn. co najmniej jedno z nich musi by¢ prawdziwe).

Przyktadowo, ponizsze dwa zdania:

Jan jest kawalerem

Jan jest Zonaty
sa wzajemnie sprzeczne (wykluczajg si¢), lecz nie dopetniajg si¢. Moga by¢ jednoczesnie falszywe
w sytuacji, gdy Jan jest wdowcem albo jest rozwiedziony.

Zaprzeczenie

Na poprzednim wyktadzie méwiliSmy rowniez o zaprzeczeniu. Przede wszystkim przypomnijmy,
ze zaprzeczenie danego zdania jest pewng oPERACIA wykonang na tym zdaniu.

Jak poprzednio zat6zmy, ze kto§ wypowiedzial pewien sad, a my uwazamy, ze jest to sad
falszywy. Wéwczas mozemy wyrazi¢ wlasny sad, ktéry bedzie zaprzeczeniem sgdu tego kogos.
To nasze zaprzeczenie ma wyrazaé sad, ze jest INACZEJ («jest odwrotnie») niz ten kto$ twierdzi.

Zauwazmy, ze z samej idei zaprzeczenia, dane zdanie i jego zaprzeczenie MuszA MIEC rdZne
wartoSci. Po pierwsze, oba nie mogg by¢ jednoczesnie prawdziwe. (Jesli mogtoby by¢ tak, ze ten
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kto§ méwi prawd¢ oraz my méwimy prawde, to nasza wypowiedZ w ogéle nie bylaby zaprze-
czeniem; nasze «zaprzeczanie» mijaloby si¢ z celem.) Po drugie, oba nie moge¢ by¢ jednoczesnie
fatszywe. (Jesli mogtoby byC tak, ze ten kto§ méwi falsz oraz my méwimy falsz, to nasza
wypowiedZ w ogdle nie spelnialaby zadania zaprzeczenia; nic by nie wnosifa.)

Moze si¢ jednak zdarzy¢, ze to nie my mamy racj¢, lecz ma racje osoba, ktérej zaprzeczamy.
Woéwczas nasze zaprzeczenie bedzie fatszywe.

Reasumujac, dane zdanie i jego zaprzeczenie musza spetnia¢ dwa warunki:

1. dopetniajg sig,
2. wykluczajg sie (tzn. sg wzajemnie sprzeczne).

Utozsamienie sensu pojecia sprzecznosci z sensem pojecia zaprzeczenia jest btedem, o ktérym
moéwiliSmy na poprzednim wyktadzie.

Do tej pory o zaprzeczeniu moéwiliSmy tak jakby dane zdanie miato zawsze tylko jedno
zaprzeczenie. Problem w tym, ze dane zdanie moze mie¢ kilka zaprzeczen. Przyktadowo, za-
przeczeniem zdania

Torun nie jest piecknym miastem
sa oba ponizsze zdania:
Torun jest pieknym miastem

Nie jest tak, ze Torurn nie jest picknym miastem

Zatem kazde zdanie ma co najmniej jedno zaprzeczenie. Jest nim poprzedzenie tego zdania takimi
zwrotami jak: ‘nie jest tak, ze’, ‘nie jest prawda, ze’, czy ‘nieprawda, ze’ (potem omoéwimy te
zwroty, pokazujac, ze majg one ten sam sens).

Jesli zatem uzywamy zwrotu ‘dane zdanie i jego zaprzeczenie’, to mamy na mysSli jedno
wybrane zaprzeczenie tego zdania (zazwyczaj to, ktére ma najprostsza postac).

Negacja

Czasami popelnia si¢ btad utozsamiajac sens pojecia sprzecznosci z sensem pojecia negacji. Po-
rownujac dwa poprzednio podane bledne wyjasnienia pojecia sprzecznosci mozna si¢ zastanawiaé
czy uzyte w nich pojecie zaprzeczenia i pojecie negacji maja t¢ samg tres¢, czy rézng?
Czasami przyjmuje si¢ rozwiazanie przy ktérym pojecie zaprzeczenia i pojecie negacji znaczg
to samo. My jednak przyjmiemy inne rozwigzanie, przy ktérym negacja jest specjalnym rodzajem
zaprzeczenia, ktore uzyskujemy ze zdania wyjSciowego poprzez opPOWIEDNIE dodanie stfowa ‘nie’.
Negacja kojarzy nam si¢ zazwyczaj z uzyciem stowa ‘nie’. Ale z drugiej strony mozna przeciez
zaprzeczaé komus$ bez uzycia slowa ‘nie’, jesli w stwierdzeniu tego kogo$ byto uzyte to stowo.

Przykrap 1. Bierzemy dwa zdania poprzednio rozpatrywane:

1. Torun nie jest picknym miastem
2. Torurn jest pieknym miastem

Zadajmy kilka pytan i dajmy od razu odpowiedz:
— Czy drugie zdanie jest negacja pierwszego?
Nie, gdyz operujac na pierwszym zdaniu, w ogéle nie dodaliSmy stowa ‘nie’ (wrecz przeciwnie,
usuneliSmy je 1 nie ma w nim tego stowa).
— Czy drugie zdanie jest zaprzeczeniem pierwszego?
Tak, poniewaz oba zdania sg wzajemnie sprzeczne oraz dopetniajg si¢.
— Czy pierwsze zdanie jest zaprzeczeniem drugiego?
Tak, poniewaz oba zdania dopelniajg i wykluczajg si¢.
— Czy pierwsze zdanie jest negacja drugiego?
Tak, gdyz zaprzeczenie uzyskano poprzez (oppowiebNIE) dodanie sfowa ‘nie’. O
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Podany przyktad i sposéb odpowiedzi na postawione tam pytania pokazuja:

Spostrzezenie 1. Pojecie zaprzeczenia jest symetryczne, tzn.: jesli jedno zdanie jest zaprzeczeniem
drugiego, to drugie jest zaprzeczeniem pierwszego.

Dowop. Jesli jedno zdanie jest zaprzeczeniem drugiego, to znaczy to tylko tyle, ze oba dopetniaja
i wykluczajg si¢. A te dwa pojecia sg symetryczne. Stad takze drugie zdanie jest zaprzeczeniem
pierwszego. O

Spostrzezenie 2. Pojecie negacji jest niesymetryczne, tzn.: jedno zdanie moze by¢ negacja dru-
giego, a drugie nie by¢ negacja pierwszego.
Dowoép. Patrz podany przyktad. Drugie zdanie nie jest negacja pierwszego, lecz pierwsze jest
negacjg drugiego.

Negacja polega na odpowiednim dodaniu stowa ‘nie’. Negacja negacji to kolejne dodanie
sfowa ‘nie’. Zatem «nie wrécimy» do stanu wyjsciowego.

Jesli pierwsze zdanie powstaje z drugiego poprzez odpowiednie dodanie stowa ‘nie’, to drugie
nie powstanie w ten sposob z pierwszego. O

Jak juz wspomnieliSmy negacja jest zwiazana z odpowiednim uzyciem stowa ‘nie’. Na czym
ma jednak polegaé to ,,odpowiednie uzycie”?

Mianowicie, trzeba zawsze pamigtaé, ze negacja to szczegdlny rodzaj zaprzeczenia. Innymi
stfowy, negacja danego zdania jest takze jego zaprzeczeniem. Zatem musimy uzyskaé zdanie
wykluczajace si¢ ze zdaniem wyjSciowym oraz dopelniajace si¢ z nim. Innymi stowy, dane zdanie
i jego negacja— jako szczegllny rodzaj zaprzeczania — takze musza mieé r6zne wartosci. !
Przykrap 2. Do orzeczenia ponizszego zdania:

Szekspir byt dramaturgiem
dodajemy stowo ‘nie’ i otrzymujemy:

Szekspir nie byt dramaturgiem
Czy otrzymano negacj¢ zdania wyjSciowego? Tak, gdyz oba zdania NIE M0oGA BYC jednoczeSnie
prawdziwe, czyli wykluczajg si¢. Ponadto, oba zdania NIE MoGA BYC jednoczesnie fatszywe, czyli
dopetniajg sig.

OczywiScie, kazda negacja jest rowniez zaprzeczeniem. Ponadto, dane zdanie i jego negacja
sg wzajemnie sprzeczne, gdyz wykluczaja si¢. O
Przykeap 3. Do orzeczenia zdania:

Co najmniej jeden Polak jest bogaty
dodajemy stowo ‘nie’ i otrzymujemy:

Co najmniej jeden Polak nie jest bogaty
Pytania i odpowiedzi:

— Czy otrzymano negacje zdania wyjsciowego?
Nie, gdyz oba zdania sg prawdziwe! Drugie zdanie nie jest w ogdle zaprzeczeniem pierwszego.
— Czy sa to zdania wzajemnie sprzeczne?
Nie, gdyz zdania wzajemnie sprzeczne nie moga by¢ facznie prawdziwe, a te sa. O
Przykrap 4. Do orzeczenia zdania:

Kazda kobieta jest matkq

dodano stowo ‘nie’ i otrzymano:

Kazda kobieta nie jest matkq

' Podkreslmy, Musza mie¢ rézne wartosci, a nie tylko: maja rézne wartosci.
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Pytania 1 odpowiedzi:
— Czy otrzymano negacj¢ zdania wyjSciowego?
Nie, gdyz oba zdania sg falszywe! Drugie zdanie nie jest zaprzeczeniem pierwszego. Zdania te
nie dopetniaja si¢. Zatem réwniez pierwsze zdanie nie jest zaprzeczeniem drugiego.
— Czy powyzsze zdania s3 wzajemnie sprzeczne?
Tak, gdyz NIE JEST MOZLIWE, aby lacznie byly prawdziwe. O

Zauwazmy pewng prawidlowos¢, ktéra przyda nam si¢ dale;j.

Spostrzezenie 3. Jesli poprzez uzycie slowa ‘nie’ nie uzyskano negacji, to nie uzyskano takze
zaprzeczenia.

Dowoép. Przeciez negacja ma by¢ szczegdlnym rodzajem zaprzeczenia, ktére uzyskujemy po-
przez odpowiednie uzycie stowa ‘nie’. Zatem, gdyby otrzymano zaprzeczenie, to bylaby to takze
negacja. O

A teraz trudniejszy przyktad. W poprzednim przyktadzie zdania Byry falszywe, a teraz bedzie
TYLKO istnie¢ taka mozliwosc.

Przykrap 5. Do zdania:

Jan sqdzi, Ze Szekspir byt geniuszem
dodano stowo ‘nie’ w nastepujacy sposéb:

Jan sqdzi, e Szekspir nie byt geniuszem
Pytanie 1 odpowiedz:

— Czy otrzymano negacje zdania wyjsciowego?

Nie! Istnieje taka mozliwo$¢, ze Jan w ogdle nic nie styszal o Szekspirze, wigc Nic 0 nim nie
sadzi. Wowczas, w takiej sytuacji, oba zdania bedg falszywe. Innymi stowy, MOZE BYC TAK, Ze
oba zdania sg falszywe, czyli zdania te nie dopetniajg sie.

Mozna to réwniez inaczej wyjasnié. Wypowiadajac drugie zdanie nie mamy pewnoSci, ze
bedzie ono prawdziwe, kiedy pierwsze jest falszywe. Oba mogg by¢ fatszywe. A przeciez idea
zaprzeczania polega na tym, ze zdanie i jego zaprzeczenie MUszA MIEC ROZNE WARTOSCI. O

Powréémy do ostatniego przyktadu:

Przykerap 6. Wiemy, ze pomiedzy ponizszymi zdaniami nie zachodzi relacja zaprzeczania:

Jan sqdzi, 7e Szekspir byt dramaturgiem

Jan sqdzi, Ze Szekspir nie byt dramaturgiem
Pytanie i odpowiedZ:

— Czy sa to zdania wzajemnie sprzeczne?
Tak! Zdania te chociaz mogly by¢ razem falszywe, to jednak razem nie noga by¢ prawdziwe.
Tzn. wykluczajg si¢.

Wybitny polski filozof i logik, Jan Lukasiewicz, w ksiazce O zasadzie sprzecznosci u Arysto-
telesa wyrdznit trzy zasady sprzecznoSci: logiczng, ontologiczng i psychologiczng. Tutaj chodzi
wlasnie o te trzecig wersj¢, wedlug ktdrej nie mozna mieé sprzecznych przeSwiadczen.

Doktadniej, ponizsze dwa sady

Szekspir byt dramaturgiem
Szekspir nie byt dramaturgiem

sa na pewno wzajemnie sprzeczne, gdyz drugi jest «czystg» negacja pierwszego. Gdyby oba
zdania wyjsSciowe byly jednocze$nie prawdziwe, to Jan mialby wzajemnie sprzeczne prze§wiad-
czenia. A tak nie moze by¢é wlagnie na mocy psychologicznej zasady sprzecznosci.? O

2 Jesli ktos twierdzi, ze zywi wzajemnie sprzeczne prze§wiadczenia, to raczej nalezy watpi¢ w to, ze w ogéle
ma on jakie§ prze§wiadczenia (na dany temat). Raczej udaje, ze co$ sadzi niz co$ sadzi.
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Przykrap 7. Niektére czasowniki poprzez potaczenie ze stowem ‘nie’ tworzg zwrot, ktéry na-
biera specyficznego znaczenia. Klasycznym przyktadem jest czasownik ‘lubi¢’. Zwrot ‘nie lubi¢’
znaczy: miec¢ uczucie niecheci. Ponizszy rysunek przedstawia «spektrumy»:

lubi nie ma odczué nie lubi

Zatem zdanie:
Jan nie lubi Basi
nie jest negacja (zaprzeczeniem) zdania:
Jan lubi Basie
gdyz oba te zdania mogg by¢ falszywe (por. «stan obojetnosci»). Zdania te nie dopelniajg sie.
Sprzecznos$¢ tych zdan zostaje zachowana. Zdania te tacznie nie moga by¢ prawdziwe. O
Przykrap 8. Identycznie jest z parg zdan:
Lubie muzyke powazng.
Nie lubie muzyki powaznej. O

Przykrap 9. Rowniez niektore rzeczowniki poprzez polaczenie ze stowem ‘nie’ tworza zwrot,
ktéry nabiera specyficznego znaczenia. Klasycznym przyktadem jest rzeczownik ‘przyjaciel’.
Wyraz ‘nieprzyjaciel’ znaczy po prostu: wrdg. Ponizszy rysunek przedstawia «spektrum»:

stany

przyjaciel posrednie

nieprzyjaciel

Zatem zdanie:
Jan jest nieprzyjacielem Piotra

nie jest negacja (zaprzeczeniem) zdania:
Jan jest przyjacielem Piotra

gdyz oba te zdania mogg by¢ falszywe (por. «stany posrednie»). Zdania te nie dopetniajg si¢.
Sprzecznos$¢ tych zdan zostaje zachowana. Zdania te tacznie nie moga by¢ prawdziwe.
OczywiScie, negacja ostatniego zdania jest nastepujace:

Jan nie jest przyjacielem Piotra. O

Widzimy, ze mozemy mie¢ klopoty z wilasciwym uzyciem stowa ‘nie’ tak, aby uzyskac
negacje, czyli takze zaprzeczenie. Przypomnijmy zauwazona juz w spostrzezeniu 3 prawidtowos¢:
Jesli poprzez uzycie stowa ‘nie’ nie uzyskano negacji, to nie uzyskano takze zaprzeczenia.

ZADANIE 1. Do zdania:
Jan wie, ze 0 jest liczbq naturalng
dodano stowo ‘nie’ w nastepujacy sposéb:
Jan wie, zZe 0 nie jest liczbqg naturalng
Pytanie:
a) Czy otrzymano negacj¢ zdania wyjSciowego?
b) Czy oba zdania sa wzajemnie sprzeczne?
Odpowiedzi:
a) Nie! Istnieje taka mozliwo$¢, ze Jan nie ma zadnej wiedzy na temat liczb naturalnych.

Woéwczas, oba zdania beda fatszywe. Innymi stowy, MoZE BYC TAK, Ze oba zdania sg falszywe,
czyli zdania te nie dopetniajg si¢.
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b) Tak, nie mozna mie¢ sprzecznej wiedzy na dany temat. Analizowane zdania (dotyczace
wiedzy) sa wzajemnie sprzeczne, gdyz takie sg zdania ‘O jest liczbg naturalng’ 1 ‘O nie jest liczba
naturalng’. O

ZADANIE 2. Czy ponizsze zdania sa wzajemnie sprzeczne:

Jan wie, Ze co najmniej jeden Polak jest bogaty
Jan wie, e co najmniej jeden Polak nie jest bogaty

Nie. Te zdania mogg by¢ facznie prawdziwe. Przeciez wiedza Jana nie dotyczy sadéw sprzecz-
nych, lecz dotyczy sadéw prawdziwych (por. przyktad 3). Zatem Jan moze mieé¢ wiedz¢ w obu
kwestiach.

Operator negaciji

Logika matematyczna radzi sobie z problemem negacji w spos6b prosty. Mianowicie, wprowadza
sztuczny zwrot:

Nie jest tak, zZe ...

Po stowie ‘ze’ wolno wstawi¢ dowolne zdanie. Jest to wiec ,,operator’ dzialajacy na wszystkie
zdania. Zatem réwniez wolno po nim wstawi¢ zdanie zaczynajace si¢ od tego operatora, czyli
gramatycznie poprawnymi formami sg:

Nie jest tak, Ze nie jest tak, Ze ...
Nie jest tak, Ze nie jest tak, Ze nie jest tak, Ze ...

Operator ten wolno powtarza¢ dowolng liczbe razy. Mamy zatem inng sytuacje niz z prostym
‘nie’ przed orzeczeniem badZ przed zdaniem (o ile dane zadnie w ogéle dopuszcza taka forme?).

Zauwazmy, ze tworzac operator ‘nie jest tak, ze ...’ takze uzyliSmy prostego ‘nie’ stawiajac
to sfowo przed innym sztucznym operatorem:

Jest tak, ze ...

Ten ostatni operator jest zupelnie obojetny, gdyz poprzedzenie nim zdania nic nie wnosi. Otrzy-
mujemy zdanie méwiace to samo, co zdanie wyjSciowe. Spdjrzmy na nastepujacy przyktad:

Ziemia jest ptaska.
Jest tak, Ze Ziemia jest ptaska.

Przeciez wypowiadajac pierwsze zdanie takze chcemy przekazac informacje, iz JEST TAK jak ono
glosi, tzn. JEST TAK, ZE Ziemia jest ptaska. Z drugiej strony, dane zdanie jest prawdziwe, gdy JEST
TAK jak ono glosi. Zatem trzy ponizsze operatory:

Jest tak, Ze ...
Jest prawdg, ze ...
Prawda, zZe ...

maja ten sam sens.*

OczywisScie, dane zdanie nie jest prawdziwe, gdy NIE JEST TAK jak ono glosi. Innymi stowy,
mamy trzy réwnoznaczne operatory:

Nie jest tak, zZe ...
Nie jest prawdg, Ze ...
Nieprawda, Ze ...

3 Np. poprawnymi formami sg: ‘Nie kazde S jest M-em’ i ‘Nie wszystkie S-y sa M-ami’; lecz nie s3 poprawne:
‘Nie jakie$ S jest M-em’ i ‘Nie niektére S-y sg M-ami’.

4 Trzeci operator jest skrétem drugiego. Widzimy, Ze nie pelnig one funkcji informacyjno-opisowej. Pelnia zas
dwie inne role: ekspresywna i perswazyjno-sugestywna.
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Spostrzezenie 4. Poprzedzajac dane zdanie dowolng z trzech form:

Nie jest tak, zZe ...
Nie jest prawdg, Ze ...
Nieprawda, Ze ...

uzyskamy zaprzeczenie tego zdania.

Dowép. Z podanych wyjasniedn wynika, ze dane zdanie i zdanie poprzedzone operatorem sg
wzajemnie sprzeczne oraz dopetniajg si¢. O

Widzimy wiec, co juz zauwazyliSmy na poprzednim wykladzie, ze dowolne zdanie ma co
najmniej jedno zaprzeczenie. Uzyskamy je np. poprzez poprzedzenie danego zdania omawianymi
tu operatorami. Niektore zdania jednak moga nie mie¢ innych zaprzeczen.

Spostrzezenie 4 glosi, ze omawiane tu operatory tworzg zaprzeczenia zdan. Tytut tego punktu
sugeruje, zZe zaprzeczenia te sg takze negacjami zdan. Poprzednio stwierdziliSmy, Ze negacja jest
specjalnym rodzajem zaprzeczenia, ktore uzyskujemy ze zdania wyjsciowego poprzez odpowied-
nie dodanie stowa ‘nie’.

Jak zauwazyliSmy, zdanie p znaczy to samo, co formy:

Jest tak, Ze p

Jest prawdg, Ze p

Prawda, e p
Zatem mozna przyjac, ze formy:

Nie jest tak, Ze p

Nie jest prawdq, Ze p

Nieprawda, Ze p
sg zaprzeczeniami zdania p uzyskanymi poprzez odpowiednie uzycie stowa ‘nie’.

Mozna podej$¢ inaczej do zagadnienia negacji i przyjaé, ze wlasnie za pomocg operatoréw
dostajemy podstawowe formy negacji zdania p, a inne formy sg skréconymi postaciami. Te inne
formy negacji polegaja na oppowiepNiM dodaniu stowa ‘nie’ tak, aby uzyskac zdanie méwigce to
samo, co forma standardowa. Zatem majg wyklucza¢ si¢ i dopetnia¢ ze zdaniem wyjSciowym
(czyli by€ jego zaprzeczeniem uzyskanym poprzez odpowiednie dodanie stowa ‘nie’).

Nie bedziemy zastanawia¢ si¢ na tym, ktére podejscie jest pierwotne. Bedziemy przyjmowac
oba sposoby tworzenia negacji, a operatory:

Nie jest tak, Ze ...

Nie jest prawdg, Ze ...

Nieprawda, Ze ...

nazwiemy operatorami negacji. Skoro operatory negacji znacza to samo, wi¢c w zapisie symbo-
licznym bedziemy skracaé je za pomocg tego samego symbolu ‘—’. Czgsto, w miejsce przez nas
przyjetego, uzywa si¢ réwniez skrétu ‘~’.

DEerinicia 1. Negacjg danego zdania nazywamy dowolne zdanie, ktére uzyskujemy ze zdania
wyjSciowego na jeden z dwdch sposobow:

1. Przez poprzedzenie go operatorem negacji.
2. Przez odpowiednie dodanie stowa ‘nie’ tak, aby
a) nic innego nie zmieni¢ w danym zdaniu;
b) uzyskaé zaprzeczenie, tj. zdanie, ktére wyklucza si¢ i dopetnia ze danym zdaniem.

Formalnie, zapis ‘—p’ ma odnosi¢ si¢ do pierwszego sposobu tworzenia negacji zdania p.
Ten pierwszy sposéb jest «niezawodny», gdyz stosujac go, musimy uzyskac negacje zdania p.
Stosujgc zas drugi sposéb tworzenia negacji mozemy popetni¢ btad i dodajac jedynie samo
sfowo ‘nie’ uzyskaé zdanie, ktére nie bedzie zaprzeczeniem zdania p. (Stosowne przyktady
podaliSmy na poprzednim wyktadzie.) Majac jednak pewnos$é, ze stosujac do zdania p drugi
sposOb uzyskaliSmy negacje, wolno takze wowczas uzy¢ symbolicznego zapisu ‘—p’.
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Podwdjna negacja
Tytutowa podwdjna negacjq danego zdania ma by¢ oczywiscie negacja negacji danego zdania. Za-
uwazmy, Zze w podwdjnej negacji co najmniej raz musi by¢ uzyty operator negacji. Przyktadowo,
podwéjnymi negacjami zdania:
Toruni jest pieknym miastem
s dwa ponizsze zdania:
Nie jest tak, ze Torur nie jest picknym miastem
Nie jest tak, Ze nie jest tak, ze Torun jest pieknym miastem
Oba zapiszemy symbolicznie jako ‘——Toruf jest picknym miastem’.
Zauwazmy takze, ze dla zdania:
Toruni nie jest piecknym miastem
ktére samo jest juz negacja, mamy tylko jedng podwdjng negacje:
Nie jest tak, Ze nie jest tak, ze Torun nie jest piecknym miastem
Zapiszemy je symbolicznie jako ‘—~—-Torun jest pigknym miastem’.
Na poprzednim wyktadzie wspomnieliSmy, zZe zaprzeczeniem zdania:
Toruni nie jest piecknym miastem
jest jego negacja:
Nie jest tak, ze Torur nie jest picknym miastem
oraz zdanie
Torun jest pieknym miastem

Jak widaé, pierwsze z dwdch ostatnich zdan jest podwdjna negacja drugiego z nich. Skoro oba
sg zaprzeczeniami wyjSciowego zdania, wiec podwdjna negacja danego zdania Musi MIEC t¢ samg
warto$¢, co to zdanie.

Spostrzezenie 5 (Prawo podwdjnej negacji). Podwdjna negacja danego zdania Must MIEC t¢ sama
warto$¢, co to zdanie.
Symbolicznie: zdanie p musi MIEC t¢ samg wartoS¢, co zdanie ——p, co zapisujemy jako:
p=-7p
Dowép. Zdania p i =p musza mie¢ r6zne wartoSci. Takze zdania —p 1 =—p muszg mieé rézne
wartoSci. Skoro sg jedynie dwie wartoSci, wigc zdania p i m—p muszg mieé te same wartosci.
Mozna to takze wyliczyé w sposéb «tabelkowy»:

a -a
p -p -p

prawda | falsz | prawda
fatsz | prawda | falsz

Rozpatrujemy dwa przypadki: p jest albo prawdziwe albo falszywe. W kazdym przypadku zdania
p 1 ——p maja t¢ sama wartos¢. O

Podwdjne zaprzeczenie

Tytulowym podwdjnym zaprzeczeniem danego zdania ma by¢ oczywiscie zaprzeczenie zaprze-
czenia danego zdania.

Spostrzezenie 6. Podwdjna negacja danego zdania jest jednym z jego podwdjnych zaprzeczen.
Dowop. Jest to oczywiste, skoro negacja jest szczegdlnym przypadkiem zaprzeczenia. O
Spostrzezenie 7. Dane zdanie jest jednym ze swoich podwdjnych zaprzeczen.

Dowoép. Niech zdanie g bedzie zaprzeczeniem zdania p. Skoro pojecie zaprzeczenia jest syme-
tryczne (por. poprzedni wyktad), wiec rowniez zdanie p jest zaprzeczeniem zdania g, czyli p jest
zaprzeczeniem zaprzeczenia zdania p. O
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Ostatnie spostrzezenie mowi, ze w praktyce jako podwdjne zaprzeczenie danego zdania sto-
sujemy je samo. W praktyce nie warto wiec stosowaé podwdjnej negacji. Ponadto otrzymujemy:

Spostrzezenie 8 (Prawo podwdjnego zaprzeczenia). Kazde podwdjne zaprzeczenie danego zdania
Musl MIEC t¢ samg wartoS$¢, co to zdanie.

Dowép. Wszystkie podwdjne zaprzeczenia zdania p muszg mieé t¢ samg warto$S¢. A skoro jed-
nym z tych podwéjnych zaprzeczen jest samo zdanie p, wiec maja one t¢ samg warto$¢ co p. 0O

Zastosowania pojecé

Zastosowania rozpatrzmy w postaci przykltadow i zadan.
Przykrap 10. Czesto kontekst naszych wypowiedzi jest taki, iz mozna przyjaé, ze w rozwazanych
kwestiach mamy jaka$ opini¢. Przyktadowo, w praktyce, w wiekszoSci przypadkéw, forma
Nie sqdze, ze Jan przyjdzie
uwazana jest za rownowazng z negatywng opinia:
Sqdze, ze Jan nie przyjdzie’®
Z poprzedniego wyktadu wiemy, ze to drugie zdanie nie jest negacja (zaprzeczeniem) zdania:
Sqdze, ze Jan przyjdzie
Zatem, aby uzyskacé proste zaprzeczenie ostatniego zdania musimy uzy¢ operatora negacji:
Nie jest tak, Ze sqdze, iz Jan przyjdzie

W ten sposéb wyrazimy alternatywe dwoch przypadkéw: negatywng opini¢ oraz nie posiadanie
opinii w rozpatrywanej kwestii. Te alternatywe wyraza takze nastepujace zdanie:

Albo sqdze, ze Jan nie przyjdzie, albo nie mam opinii w tej kwestii

Zatem to ostatnie zdanie takze jest zaprzeczeniem zdania ‘Sadze, iz Jan przyjdzie’. O
ZADANIE 3. Prosze poda¢ dwa zaprzeczenia zdania ‘Jan lubi Basig¢’.

OppowieDz. Jak pamig¢tamy z poprzedniego wykladu czasownik ‘lubi’ poprzez potaczenie ze
sfowem ‘nie’ tworzy zwrot, ktory nabiera specyficznego znaczenia. Zwrot ‘nie lubi¢’ znaczy:
miec uczucie niecheci. Ponizszy rysunek przedstawia «spektrumy»:

lubi nie ma odczué nie lubi

Zatem zdanie:
Jan nie lubi Basi

nie jest negacja (zaprzeczeniem) zdania ‘Jan lubi Basi¢’. Oczywiscie, jedno z zaprzeczen tego
zdania uzyskamy stosujac operator negacji:

Nie jest tak, ze Jan lubi Basie

lubi nie ma odczué nie lubi

Nie jest tak, ze lubi

Zatem alternatywe tych dwoch sytuacji wyraza takze zdanie:
Albo Jan nie lubi Basi, albo nie ma odczuc (w tej kwestii) m|
ZADANIE 4. Prosze poda¢ dwa zaprzeczenia zdania ‘Jan nie lubi Basi’.

> Oczywiscie, nie jest tak z teoretycznego punktu widzenia.
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Oppowiepz. Skoro zdanie ‘Jan nie lubi Basi’ nie jest zaprzeczeniem zdania ‘Jan lubi Basi¢’,
wigc rowniez drugie zdanie nie jest zaprzeczeniem pierwszego. Oczywiscie, jedno z zaprzeczen
pierwszego zdania uzyskamy stosujac operator negacji:

Nie jest tak, 7e Jan nie lubi Basi

lubi nie ma odczué nie lubi

Nie jest tak, ze nie lubi

Zatem alternatywe tych dwoch sytuacji wyraza takze zdanie:
Albo Jan lubi Basie, albo nie ma odczuc (w tej kwestii) O

Uwaga. Zgodnie z ostatnim przykiadem zdania:

Jan lubi Basie
Nie jest tak, Ze Jan nie lubi Basi

nie znaczg tego samego. Pierwsze nie jest zaprzeczeniem zdania ‘Jan nie lubi Basi’, a drugie
jest. Czyzby byl to kontrprzyktad na zachodzenie prawa podwdjnej negacji? Nie! Skoro zdanie
‘Jan nie lubi Basi’ nie jest negacja zdania ‘Jan lubi Basi¢’, wiec w ogdle nie mozna méwic tu o
podwdjnej negacji. O

ZADANEE 5. Czy zdanie
Nie jest tak, ze Jan sqdzi, Ze Szekspir nie byt geniuszem
Jest podwdjna negacja (zaprzeczeniem) zdania:

Jan sqdzi, e Szekspir byt geniuszem

Opprowiepz. Nie. Gdyby pierwsze bylo podwdjng negacja (podwdjnym zaprzeczeniem) drugiego,
to musialyby mie¢ t¢ sama warto$¢. W przypadku, gdy Jan nic nie styszal o Szekspirze, drugie
zdanie jest falszywe, a pierwsze jest prawdziwe (jako negacja falszywego). O

Uwaga. Rowniez ostanie zadanie nie jest kontrprzyktadem na zachodzenie prawa podwdjnej nega-
cji. Po prostu zdanie ‘Jan sadzi, ze Szekspir nie byl geniuszem’ nie jest negacja (zaprzeczeniem)
zdania ‘Jan sadzi, ze Szekspir byl geniuszem’.

Zaprzeczenie logiczne

Te zaprzeczenia danego zdania, ktére sa nimi poprzez swoja FORME LOGICZNA nazywaé bedziemy
zaprzeczeniami logicznymi.

Zatem na pewno zaprzeczeniem logicznym danego zdania jest poprzedzenie go operatorem
negacji. Ten spos6b tworzenia negacji jest «niezawodny», gdyz stosujac go, musimy uzyskaé
negacje zdania p. Innymi stowy, jednym z zaprzeczen logicznych zdania p jest zdanie —p.

Jak pamigtamy, negacj¢ mozna czasami uzyska¢ drugim sposobem poprzez odpowiednie
dodanie stowa ‘nie’ tak, aby nic innego nie zmieni¢ w danym zdaniu oraz uzyskac zaprzeczenie.
Stosujac ten drugi sposéb mozemy popelni¢ blad i dodajac jedynie samo slowo ‘nie’ uzyskaé
zdanie, ktére nie bedzie zaprzeczeniem zdania p. Z tego powodu mozna si¢ spierac, czy negacja
utworzona drugim sposobem jest otrzymana poprzez samg FORME LOGICZNA, tzn. czy jest to
zaprzeczenie logiczne.

Pokazemy przyktady zaprzeczen logicznych, ktére nie sg negacjami.

Przykeap 11. Niech S i M beda dowolnymi nazwami ogdélnymi. Mamy znaleZé zaprzeczenia
logiczne zdan o ponizszej formie logiczne;j:

Kazde S jest M-em
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Wiemy, ze na pewno nie s3 to zdania o formach:

Kazde S nie jest M-em
Zadne S nie jest M-em

gdyz np. podstawiajac w miejsce S 1 M odpowiednio pojecia kobieta 1 matka z wszystkich trzech
form otrzymamy zdania falszywe. Zatem dwa ostatnie nie sg zaprzeczeniami pierwszego (ani
pierwsze nie jest zaprzeczeniem dwdch ostatnich).

Wiemy, Ze zaprzeczenia logiczne wyjSciowego zdania na pewno uzyskamy poprzez poprze-
dzenie go operatorem negacji oraz poprzez poprzedzenie go stowem ‘nie’:

Nie jest tak, ze kazde S jest M-em
Nie kazde S jest M-em

Poszukajmy jednak innego zaprzeczenia logicznego, ktére nie bedzie juz negacja (tzn. nie po-
wstaje ani poprzez poprzedzenie go operatorem negacji, ani przez proste wpisanie stowa ‘nie’).

Wydawaé by sie mogto, ze interpretacja zdan postaci ‘Kazde S jest M-em’ nie nastrgcza
zadnych trudnoSci. Jest jednak inaczej. Sytuacja komplikuje sie, gdy pojecie S jest puste, tzn. gdy
nie ma S-6w. Wéwczas mamy rézne «konkurencyjne» rozwigzania dotyczace wartosci logicznej
zdania ‘Kazde S jest M-em’. Z punktu widzenia jezyka naturalnego najwlasciwsze wydaje si¢
przyjecie, ze

gdy nie ma S-6w, to sad ‘Kazde S jest M-em’ nie jest ani prawdziwy, ani fatszywy (bez
wzgledu na treS¢ poje¢ S 1 M); czyli w ogdle nie ma wartoSci logiczne;.

Motywacja dla tej interpretacji jest nast¢pujaca. Gdy nie ma S-6w, to nie chcemy uznaé sadu
‘Kazde S jest M-em’ za prawdziwy, gdyz «mdéwi o niczym». Trudno go jednak wéwczas uznad
za falszywy, gdyz trzeba byloby uzna¢ za prawdziwa jego negacje ‘Nie kazde S jest M-em’. A tu
nasuwa si¢ pytanie: skoro nie kazde S jest M-em, to ktdre nie jest? (nie ma przeciez S-6w). Zatem
jesli nie ma S-6w, to nie warto sili¢ si¢ na negowanie zdania postaci ‘Kazde S jest M-em’. Do
osoby, ktora takie zdanie glosi, lepiej po prostu powiedzieé: Dlaczego twierdzisz, Ze kazde S jest
M-em? Przeciez w ogole nie ma S-ow.5

Zatem najpierw jednak rozpatrzmy przypadek, gdy nazwa S nie jest pusta. Wowczas sad
postaci ‘Kazdy S jest M-em’ jest prawdziwy tylko w dwoch przypadkach:

Nie jest tak, ze kazde S jest M-em
Nie kazde S jest M-em

Negacje:

sa wigc prawdziwe w pozostalych czerech przypadkach, ktére dopetniajg dwa poprzednie (zgodnie
z zalozeniem, pojecie S ma by¢ niepuste):

6 Podobnie, przed zadaniem komus$ pytania:

Czy wszystkie przeczytane przez ciebie ksiqzki z lektury sq ciekawe?
lepiej go wczesniej zapytaé:

Czy przeczytates jakqgs ksigzke z lektury?

Co ma ten kto§ odpowiedzie¢ na pierwsze pytanie w sytuacji, gdy na drugie datby odpowiedZ przeczaca? Trudno
mu odpowiedzie¢ TAK, skoro nie przeczytal zadnej ksigzki z lektury. Trudno mu tez odpowiedzie¢ NIE, gdyz to
pociagnie kolejne pytanie: Ktora z przeczytanych przez ciebie ksigzek z lektury nie jest ciekawa? A nie ma przeciez
przeczytanych przez niego ksigzek z lektury, ktére nie sa ciekawe, gdyz w ogdle nie ma przeczytanych przez niego
ksiazek z lektury.
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Zastanowmy sie: jaka wspdlng ceche majg ostatnie cztery rysunki? OczywisScie, t¢ wspdlng ceche
wyrazimy zdaniem:
Co najmniej jedno S nie jest M-em
Zatem to zdanie’ jest logicznym zaprzeczeniem badanego zdania:
Kazde S jest M-em

Mozna to réwniez wyrazi¢ pogladowo: co jest potrzebne, aby stwierdzié, ze nie kazde S jest
M-em? Wystarczy zauwazy¢, ze jakie$ S nie jest M-em.® Innymi stowy, jesli jakie$ S nie jest
M-em, to nie kazde S jest M-em. Ponadto odwrotnie: jesli nie kazde S jest M-em, a w ogodle jest
jakies S, to wowczas jakie§ S nie jest M-em. Po prostu, gdy pojecie S nie jest puste, to zdania
postaci ‘Nie kazde S jest M-em’ oraz ‘Jakie$ S nie jest M-em’ majg ten sam sens.

Dla pustego pojecia S sa dopuszczalne rézne rozwigzania. Najbardziej popularne jest rozwig-
zanie przyjete w logice matematycznej. Przy tym rozwigzaniu — bez wzgledu na to czy pojecie
S jest puste czy tez nie — zdania postaci ‘Kazde S jest M-em’ oraz ‘Jakie§ S nie jest M-em’
MaJa warto$¢ logiczng, czyli albo sg prawdziwe albo falszywe. Ponadto, to drugie zdanie ma by¢
nadal zaprzeczeniem pierwszego, czyli ma mie¢ ten sam sens, co zdanie ‘Nie kazde S jest M-em’.
Oczywiscie, przy takim rozwiazaniu, w sytuacji gdy nie ma S-6w, nie wolno uzna¢ za prawdziwe
zdania ‘Jakie$ S nie jest M-em’ (znaczy: istnieje S, ktore nie jest M-em), czyli musimy uznac je
za falszywe. Zatem, falszywe jest takze zdanie ‘Nie kazde S jest M-em’. Otrzymujemy wiec, ze
prawdziwe jest zdanie ‘Kazde S jest M-em’. Reasumujgc, w logice matematycznej przyjmujemy
rozwiazanie:

gdy nie ma S-6w, to sagd ‘Kazde S jest M-em’ jest prawdziwy, a sad ‘Jaki§ S nie jest
M-em’ jest falszywy (bez wzgledu na tres¢ poje¢ S i M).

OczywiScie, powyzsze rozwigzanie ma odpowiednie uzasadnienie.’
W sytuacji, gdy pojecie S jest puste moga zajS¢ ponizsze dwa przypadki:

M-6w nie ma

I
I
) I
S-6w nie ma | ) .
I S-6w nie ma
I
I

7 Jego naturalnym odpowiednikiem bedzie zdanie ‘Jakie§ S nie jest M-em’. Podobnie, naturalnym odpowied-
nikiem zdania ‘Co najmniej jedno S jest M-em’ jest zdanie ‘Jakie$ S jest M-em’.

8 Konkretny przyklad: Dlaczego nie kazda kobieta jest matka? Dlatego, ze jakas nie jest.

9 Mianowicie przyjmuje sie, ze zdanie ‘Kazde S jest M-em’ ma znaczy¢ to samo, co ponizsze zdanie FORMALNE:

A (x jest S-em = x jest M-em).

Gdy nie ma zadnego S-a, to to formalne zdanie jest prawdziwe na mocy interpretacji uzytych symboli. PodkresImy
jednak istotng réznice miedzy sadem ‘Kazde S jest M-em’ a jego formalnym odpowiednikiem. W pierwszej postaci
pojecie S wystepuje w podmiocie, a w postaci formalnej w orzeczeniu. W pierwszym przypadku méwimy wiec o
S-ach (ktérych nie ma). W drugim za$ przypadku méwimy o dowolnie wybranym obiekcie x z NIEPUSTEGO uniwersum
rozwazan. O tym x-e falszywie orzekamy, ze jest S-em, a to nie budzi naszych zastrzezen. Tylko dlatego, ze o x-ie
falszywie orzekamy, iz jest S-em, prawdziwa jest formalna implikacja ‘x jest S-em = x jest M-em’, bez wzgledu
na tre$¢ pojecia M. Ta implikacja jest wiec prawdziwa dla dowolnie wybranego x-a.
Ponadto, w logice matematycznej przyjmuje si¢, ze zdanie ‘Jakie§ S nie jest M-em’ ma znaczy¢ to samo, co

ponizsze zdanie FORMALNE:

\/ (x jest S-em i x nie jest M-em).

X

Tu znowu nie méwimy o S-ach, lecz o obiektach z uniwersum rozwazan. Twierdzimy, ze co najmniej jeden z nich
jest S-em, lecz nie jest M-em. Zatem jesli nie ma S-6w, to takie formalne zdanie jest falszywe.
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w interpretacji z jezyka naturalnego sad ‘Kazde S jest M-em’ nie jest ani prawdziwy, ani fatszywy.
W interpretacji matematycznej te dwa przypadki dotagczamy do poprzednich dwéch przy ktérych

sad ten byt prawdziwy. Zatem przy tej interpretacji mamy cztery przypadki, w ktérych prawdziwe
jest zdanie postaci ‘Kazde S jest M-em’:

| |
| |
| |
M-y I I S-6w nie ma
| |
| |
[ [

Negacje:

S-6w nie ma

M-6w nie ma

Nie jest tak, ze kaZde S jest M-em
Nie kazde S jest M-em

sa wiec prawdziwe — tak jak przedtem — w pozostatych czerech przypadkach:
|

09| @2 OO =

Zatem znowu otrzymujemy, ze zdanie:
Co najmniej jedno S nie jest M-em
albo inaczej
Jakies S nie jest M-em
jest logicznym zaprzeczeniem zdania:
Kazde S jest M-em
Innymi stowy, w interpretacji matematycznej zdania postaci ‘Nie kazde S jest M-em’ oraz ‘Jakie$

S nie jest M-em’ rOwniez majq ten sam sens. O

Aby nie komplikowaé wykladu bedziemy rozwazaé jedynie zdania ze zwrotami kwantyfika-
torowymi ‘kazde’ i ‘jakie$’ odnoszgcymi si¢ do niepustych pojec.

Przykrap 12. Skoro zaprzeczenie jest symetryczne, wiec — na podstawie przyktadu z poprzed-
niego wyktadu — logicznym zaprzeczeniem zdania:

Co najmniej jedno S nie jest M-em
jest zdanie

Kazde S jest M-em

Mozna to réwniez uzasadni¢ przeprowadzajgc rozumowanie biegngce w odwrotnym kierunku
niz rozumowanie przeprowadzone w przykladzie 2.
Z punktu widzenia jezyka naturalnego najwlasciwsze wydaje si¢ przyjecie, ze

gdy nie ma S-6w, to sady ‘Jakie§ S jest M-em’ oraz ‘Jakie$ S nie jest M-em’ nie sg ani
prawdziwe, ani falszywe (bez wzgledu na treS¢ poje¢ S 1 M); czyli w ogéle nie maja
wartosci logicznej.!”

Motywacja dla tej interpretacji jest nastepujaca: jesli nie ma S-6w, to zdania te «mowig o niczym».

10 Przypomnijmy, ze zdania ‘Jakie$ S jest M-em’ oraz ‘Jakie$ S nie jest M-em’ sa naturalnymi odpowiednikami
zdan ‘Co najmniej jedno S jest M-em’ oraz ‘Co najmniej jedno S nie jest M-em’.
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Zdanie ‘Co najmniej jedno S nie jest M-em’ jest prawdziwe w czerech przypadkach:

CHCPHoorS

| |
Falszywe za$ jest w pozostatych dwoch przypadkach, ktére dopetniaja cztery poprzednie (zgodnie
z zalozeniem, pojecie S ma by¢ niepuste):
|

|
DR
|
Zatem wilasnie w tych dwoch przypadkach prawdziwa jest negacja:
Nie jest tak, ze co najmniej jedno S nie jest M-em
Wspdlng ceche ostatnich dwoch rysunkéw wyrazimy zdaniem:
Kazde S jest M-em
Zatem to zdanie jest logicznym zaprzeczeniem zdania ‘Co najmniej jedno S nie jest M-em’. O
Przykeap 13. Niech S i M beda dowolnymi nazwami ogdélnymi. Mamy znaleZé zaprzeczenia
logiczne zdan o ponizszej formie logiczne;j:
Co najmniej jedno S jest M-em
albo inaczej:
Jakies S jest M-em
Wiemy, ze na pewno nie jest to zdanie o formach:
Co najmniej jedno S nie jest M-em

gdyz przykladowo podstawiajac w miejsce S 1 M odpowiednio pojecia kobieta 1 matka z obu
form otrzymamy zdania prawdziwe.

Wiemy, ze zaprzeczenie logiczne wyjSciowego zdania na pewno uzyskamy poprzez poprze-
dzenie go operatorem negacji:

Nie jest tak, e co najmniej jedno S jest M-em

Poszukajmy jednak innego zaprzeczenia logicznego, ktére nie bedzie juz negacja. Zgodnie z
wczesniejsza zapowiedzia, rozpatrywac bedziemy tylko przypadki, w ktérych pojecie S jest nie-
puste.

Zauwazmy, ze wyjsciowe zdanie ‘Co najmniej jedno S jest M-em’ jest prawdziwe w czterech

przypadkach:
. @ S -y

Ok
Nie jest tak, e co najmniej jedno S jest M-em

Zatem jego negacja:

jest prawdziwa tylko w pozostatych dwoch przypadkach (w ktérych pojecie S jest niepuste):

I
I

@ @ I @ M-6w nie ma
I
|
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Zastanéwmy si¢: jaka wspolng ceche maja podane rysunki? Oczywiscie t¢ wspdlng ceche wyra-
zimy zdaniem:

Zadne S nie jest M-em

To jest zaprzeczenia wyjSciowego zdania ‘Jakie$ S jest M-em’. O

Przykrap 14. Skoro zaprzeczenie jest symetryczne, wigc — na podstawie poprzedniego przykta-
du —logicznym zaprzeczeniem zdania:

Zadne S nie jest M-em
jest zdanie
Co najmniej jedno S jest M-em

Mozna to réwniez uzasadni¢ przeprowadzajac rozumowanie biegngce w odwrotnym kierunku
niz rozumowanie przeprowadzone w przyktadzie 13. O

Uwaga. Niektérzy twierdza, ze forma ‘Zadne S nie jest M-em’ jest nielogiczna. Jako «wzorzec
logicznoSci» podaja oni angielska forme ‘No S is M’. W sposobie uzasadniania tego stanowiska
kryja si¢ jednak nieporozumienia. Sprobujemy je wyjasni¢. Obie formy oddaja te¢ sama mysl: nie
jest tak, ze co najmniej jedno S jest M-em. Uzyskujemy to jednak innymi Srodkami.

(i) Jasne jest, ze niewygodna w uzyciu jest forma ‘Nie jest tak, ze jakie$ S jest M-em’. Chcemy
miec jaka$ krotka forme¢ zaprzeczenia zdar postaci ‘Jakies S jest M-em’. Odpada niedopuszczalna
forma z ‘nie jakies’. W jezyku polskim «wybrano» sposéb zaprzeczenia z uzyciem negacji
orzeczenia ‘jest M-em’. Nie moze by¢ to jednak forma ‘Jakie§ S nie jest M-em’!!, nalezalo
wigc uzy¢ innej. Jako sposobu wyrazania treSci zdania ‘Nie jest tak, ze jakie§S S jest M-em’
uzywamy zdania ‘Zadne S nie jest M-em’.!?

(i1) Inaczej rzecz wyglada w jezyku angielskim. Niedopuszczalne potaczenie ‘not some’ (‘nie
jakies$’) zastgpiono przez ‘no’. Powstal w ten sposéb tzw. kwantyfikator zerowy. Jest to odpowied-
nik polskiego zargonowego zwrotu ‘zero (czegoS)’ («zero podwyzki», «zero urlopu»). Zatem w
angielskiej formie ‘No S is M’ wystepuje kwantyfikator zerowy. Jej dostowne tlumaczenie na
polski da niepoprawng form¢ — co§ w rodzaju ‘Zero S-6w jest M-em’. OczywiScie, tlumaczac
trzeba uzyé poprawnej formy ‘Zadne S nie jest M-em’, ktéra méwi to samo, co forma angielska.

(iii) Niektérzy dlatego uwazaja forme ‘Zadne S nie jest M-em’ za nielogiczna, gdyz podobno
jest w niej podwdjna negacja (ktore winna si¢ zredukowac, a chodzi nam przeciez o zaprzeczenie).
Bierze si¢ to zapewne stad, iz traktuja oni polskie ‘zadne’ tak, jak angielskie ‘no’, czyli jako
stowo zast¢pujace niedopuszczalne polgczenie ‘nie jakieS’. Ale gdyby tak bylo, to stowo ‘zadne’
nie byloby negacja, lecz kwantyfikatorem zerowym (tak jak w angielskim). Nie bytoby wéwczas
,podwdjnej negacji”’, lecz kwantyfikator zerowy niewlasciwie uzyty Igcznie ze stowem ‘nie’
przed orzeczeniem. Tak jednak nie jest. Stowo ‘zadne’ nie ma zastgpowac niedopuszczalnego
polaczenia ‘nie jakie$’. To raczej calo$¢ “Zadne S nie jest M-em’ ma zastepowac niedopuszczalne
‘Nie jakie$ S jest M-em’, czyli jest sposobem wyrazenia zaprzeczenia zdania ‘Jakies S jest M-em’
z uzyciem negacji orzeczenia.' O

1" Zdania ‘Jakie$ S jest M-em’ i ‘Jakie$ S nie jest M-em’ nie sa sprzeczne, wiec nie sa réwniez wzajemnymi
zaprzeczeniami. Jak pamietamy, zdanie ‘Jakie$ S nie jest M-em’ jest zaprzeczeniem zdania ‘Kazde S jest M-em’.

12" Oczywiscie, dobra bylaby réwniez forma ‘Kazde S nie jest M-em’.

13 Logika matematyczna nie wyréznia ani rozwiazania z jezyka angielskiego, ani tego z naszego jezyka. Do-
ktadniej, w logice matematycznej nie ma ani kwantyfikatora zerowego, ani negacji wewnetrznej. Sg tylko dwa
kwantyfikatory ‘A’ (,.kazde”) i “\/’ (,,jakie$”) oraz jedna negacja przedzdaniowa ‘=’ (,,nie jest tak, ze”).



