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1 RoOéwnowaznat materialna

Zanim przejdziemy do przeanalizowania zagadki rozpatrpmoplem znaczenia spojnika
wtedy i tylko wtedy, gdyCzesto zamiast ‘wtedy i tylko wtedy, gdy’ pisaedziemy w skrécie
‘wtw'.
Zgodnie z ekstensjonalnym (prawdzi®aowym) znaczenierwtedy i tylko wtedy, gdy
dowolne zdanie postaci:
p wtedy i tylko wtedy, gdyq

znaczy tyle, co:
(p orazq) lub (=p oraz-q).

Innymi stowy, rownowazn& materialna jest prawdziwa, gdy jej zdania sktadowe sa oba
prawdziwe lub oba fatszywe. Zatem zaprzeczenie rOwnov&timaterialnej:

nie jest tak, zep wtedy i tylko wtedy, gdyq,

znaczy
(p oraz—Q) lub (—=p orazq),

czylijedno ze zda jest falszywe, a drugie prawdziwe, przy czym nie ma znaezé&tore jest
jakie. Korzystajac z tego, ze-p = p widzimy, ze powyzsza alternatywa gtosi doktadnie to
samo (przekazuje ta sama informacje logiczna), cozszai:

(p oraz—q) lub (=p oraz—-—q).
Tak wiec mamy ponizsza réwnowazgo
-(p wtedy i tylko wtedy, gdyq) = p wtedy i tylko wtedy, gdy-q. (2)
W analogiczny spos6b mozemy udowatirie:

-(p wtedy i tylko wtedy, gdyg) = —p wtedy i tylko wtedy, gdyq.
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2 Wracamy do rycerzy i totrow

Twierdzenie 2.1. Bez wzgledu na to, przez kogo zostato wypowiedziane zdanie
jestem rycerzem wtw p
p musi byC prawdziwe.

Dowaod. Zatozmy, ze zdanie wypowiedziat rycerz. Woweczas jest praavdziwe, i w konse-
kwencji p musi by¢ prawdziwe. J&li zdanie wypowiedziat totr, to jest ono falszywe, zatem
prawdziwe jest zdanie:

—(jestem rycerzem wtwp) .

Powyzsze zdanie jest falszywe tylko wtedy, gdyswiecie, ktory nas interesuje zajda naste-
pujace sytuacje:

(i) totr jest rycerzem i-p
(i) fotr nie jest rycerzem p.
(1) jest wykluczona, zatem zachodzi (iipijest prawdziwe. O
Uwaca 2.2. Oczywscie w sytuacji (ii) zdanie:
jestem rycerzem wtvp

jest zdaniem fatszywym, wiec moze bwypowiedziane przez totra (moze tez bg wypo-
wiedziane przez kazdego innego totra, ale to nie ma tutgzenia).

3 Zagadka Nelsona Goodmana

Jezeli jestémy na wyspie rycerzy i totréw i chcemy dowiedzisig, czy jest na niej ztoto, to
wystarczy, ze zadamy tubylcowi nastepujace pytanie:

czy jest tak, ze jesterycerzem wtw na wyspie jest zitoto.

Na powyzsze pytanie mogaadwie odpowiedzitak lub nie. Pierwsza z nich jest réwno-
wazna ze stwierdzeniem przez tubylca:

jestem rycerzem wtw na wyspie jest ztgto

ato—jak wiemy z twierdzenia 2.1 — wystarczy nam do stwiengzeze na wyspie w istocie
jest zioto.
Zatdzmy zatem, ze ustyszsiny odpowiednie. Ta rbwnowazna jest z wypowiedzia:

—(jestem rycerzem wtw na wyspie jest ztoto)
Jezeli odpowiadajacym byt rycerz, to méwit prawde, evEamieszkiwany przez niegwiat

musiat zrealizowa sie na jeden z dwoch nastepujacych sposobow:
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() odpowiadajacy jest rycerzem i na wyspie nie ma ztota,
(i) odpowiadajacy nie jest rycerzem i na wyspie jest zloto
Zatem realizuje sig pierwsza mozligmi na wyspie nie ma ziota.

Zatdzmy teraz, ze na nasze pytanie odpowiedziat tote@atie méwit on prawdy, czyli
prawda jest, ze: jest on rycerzem wtw na wyspie jest Zatatem w zamieszkiwanym przez
lotraSwiecie realizuje sie jedna z dwdch mozlisei

(i) totr jest rycerzem i na wyspie jest ztoto,

(i) fotr nie jest rycerzem i na wyspie nie ma ztota.
Pierwsza ewentual$o jest oczywscie wykluczona, wiec zachodzi druga i na wyspie nie ma
zlota.

Wtedy, gdy rozpatrujemy odpowiedite, mozemy takze uciec sie do nieco innej strategii

uzasadnienia tego, ze na wyspie nie ma ztota. Jezeli¢almdpowiadaie na nasze pytanie i
tym samym twierdzi, ze:

—(jestem rycerzem wtw na wyspie jest ztoto)
to jego wypowiedz, na mocy (1), rbwnowazna jest wypowiedstepujacej:
jestem rycerzem wtw na wyspie nie ma ziota.

W tej sytuacji mozemy wiec zastosoévewierdzenie 2.1 i wysnuwniosek, ze na wyspie nie
ma ztota.

Cwiczenie 3.1. Zastanéw sig, pod jakim warunkiem (jakimi warunkamaiytosowanie strate-
gii z zagadki Goodmana gwarantuje, ze dowiemy sie, czy yspwe jest ztoto.

1Zauwazmy, ze nie mozemy zastos@wa twierdzenia 2.1, gdyz to stosuje sie tylko i wytaezdb sytuacii,
gdy zostato wypowiedziane zdarjgstem rycerzem wtw na wyspie jest zidigmczasem wypowiedz naszego
rozméwcy rownowazna jest stwierdzemiie jest tak, ze jestem rycerzem wtw na wyspie jest.ZRvirywotane
twierdzenie nie moéwi nic o takiej sytuacji. Aby je zastoséwausimy uciec sie (1), o czy mowa bedzie za
chwile.



