Logika dla socjologéw
Czes¢ 5: Zaprzeczenie i negacja

Rafat Gruszczynski

Katedra Logiki
Uniwersytet Mikotaja Kopernika

2011/2012



Spis tresci

Zaprzeczenie

Negacja

Negacja w logice



Sprzeczne grupy zdan

Definicja
Dana grupa zdan jest sprzeczna, gdy nie jest mozliwe, aby wszyst-
kie zdania w tej grupie byty jednoczesnie prawdziwe.

Definicja

Dane zdania sa wzajemnie sprzeczne, gdy utworzona z nich grupa
jest sprzeczna.

Definicja

Dwa zdania sa wzajemne sprzeczne wtw nie moga by¢ jednocze-
$nie prawdziwe.




Zdania dopetniajace sie

Dwa zdania dopetniaja sie wtw nie moga by¢ jednoczesnie fal-
szywe.

Podaj kilka przyktadéw par zdan dopetniajacych sie. I




Zdania dopetniajace sie

Przypusémy, ze rzucono jeden raz kostka szescienna. Ktére z po-
nizszych par zdan wzajemnie dopetniaja sie?

Wypadta 1. Wypadta 2. NIE
Nie wypadta 6. Wypadta 5. NIE
Nie wypadta 6. Nie wypadta 5. TAK
Wypadta 1 lub 6. Wypadta 4 lub 5. NIE

Wpadta 1 lub 2 lub 3. Wypadta 4 lub 5 lub 6. | TAK
Wypadta parzysta liczba oczek. TAK
Wypadta nieparzysta liczba oczek.




Zaprzeczenie zdania

Zdanie Zy nazywamy zaprzeczeniem zdania Z, wtw Z; i Zo sa wza-

jemnie sprzeczne oraz dopetniaja sie (czyli nie moga by¢ jednocze-
$nie prawdziwe i nie moga by¢ jednoczes$nie fatszywe).

Cwiczenie

Podaj kilka przyktadéw par zdan ztozonych ze zdania i jego zaprze-
czenia.




Zaprzeczenie zdania

Problem
Czy prawdziwe jest ponizsze zdanie?

Jezeli zdanie Z; jest zaprzeczeniem zdania Z», to Z» jest
zaprzeczeniem Z.

Problem
Czy kazde zdanie ma tylko jedno zaprzeczenie?

Podaj co najmniej dwa rozne zaprzeczenia zdania ‘Torun jest
pieknym miastem’.




Negacja

Definicja
Negacja zdania Z nazywamy zdanie, ktére powstaje z Z przez po-
przedzenie go jednym ze zwrotéw:

m ‘nie jest tak, ze’

m ‘nie jest prawda, ze’

m ‘nieprawda, ze’
lub wstawienie do zdania Z stéwka ‘nie’ tak, aby otrzyma¢ zaprze-
czenie zdania Z




Negacja

Czy drugie zdania w ponizszych parach sa negacjami pierwszych
zdan?




Negacja

Czy zdanie ‘Jan nie lubi Basi’ jest negacja zdania ‘Jan lubi Basie’?

nie-tubi




Negacja

Czy zdanie ‘Co najmniej jeden cztowiek jest bogaty’ jest negacja
zdania ‘Co najmniej jeden cztowiek nie jest bogaty’?




Negacja

Czy zdanie ‘Kazda kobieta nie jest matka’ jest negacja zdania
‘Kazda kobieta jest matka’?




Negacja

Czy zdanie ‘Jan sadzi, ze Szekspir nie byt geniuszem’ jest negacja
zdania ‘Jan sadzi, ze Szekspir byt geniuszem’?

sadzjyZe tak sadziyZe nie




Negacja

Czy zdanie ‘Jan jest nieprzyjacielem Piotra’ jest negacja zdania ‘Jan
jest przyjacielem Piotra’?

przyjaciel nieprzyjaciel




Negacja

Czy zdanie ‘Jan wie, ze 0 nie jest liczba naturalna’ jest negacja
zdania ‘Jan wie, ze 0 jest liczba naturalna’?

wie, z€ tak wie, %€ nie




Operator negacji

Operatorem negacji nazywamy dowolny z trzech ponizszych zwro-
téw:

m nie jest tak, ze

m nie jest prawda, Ze

® nieprawda, ze

Uwaga

Najprostszym sposobem zbudowania negacji zdania p jest poprze-
dzenie go jednym z operatoréw negacii:

m nie jest tak, ze p

® nie jest prawda, ze p

®m nieprawda, Ze p




Definicja negaciji

Negacja zdania p nazywamy dowolne zdanie, ktére otrzymujemy ze
zdania p w dowolny z ponizszych sposobow:

m poprzedzenie zdania p jednym z operatoréw negacji

m odpowiednie dodanie stéwka ‘nie’ tak, aby:

E nic innego nie zmieni¢ w zdaniu p oraz
m uzyskac zaprzeczenie zdania p, czyli zdanie, ktére sig z nim
wyklucza i dopetnia.




Negacja w logice

W logice operator negacji oznaczamy zwykle za pomoca symbolu
‘~’, za$ negacje zdania p za pomoca zapisu ‘—p’.

Przyjmujemy nastepujace konwencje:

m za pomoca symbolu ‘1’ oznaczamy fakt, ze dane zdanie
interpretujemy jako prawdziwe

m za pomoca symbolu ‘0’ oznaczamy fakt, ze dane zdanie
interpretujemy jako fatszywe

m za pomoca symbolu % oznaczamy fakt, ze dane zdanie

interpretujemy jako ani prawdziwe, ani fatszywe




Negacja w logice

Interpretacja zdan w logice

Interpretacja danego zdania p nazywamy przyporzadkowanie mu
jednej z trzech wymienionych warto$ci logicznych.

m W dalszych rozwazaniach bedziemy ogranicza¢ sie tylko do
takich zdan, ktére sa prawdziwe albo fatszywe.

m Tylko sporadycznie zajmowac sie bedziemy zdaniami, ktére
nie sa ani prawdziwe, ani fatszywe.




Negacja w logice

m Fakt, ze dla zdania p wybieramy np. interpretacje 1 zapisywacé
bedziemy czesto w postaci réwnosci ‘v(p) = 1’ (resp.
‘v(p) = 0, gdy interpretujemy p jako zdanie fatszywe).

m W powyzszym zapisie v jest pewna funkcja, ktéra zdaniom
(zmiennym zdaniowym) przyporzadkowuje wartosci logiczne
1 lub 0.

m Funkcje v okreslamy zwykle funkcja interpretaciji
(wartosciowania, ewaluaciji).




Negacja w logice

Charakterystyka operatora negaciji

PP

0
]

1
0
m Oczywiscie, czym$ innym jest interpretacja zdania, czyms$
innym interpretacja operatora lub spojnika logicznego.

m W przypadku operatora negaciji jej interpretacja jest opisanie

jakie wartosci przyjmuje zdanie —p w zaleznosci od tego jak
interpretujemy zdanie p.

m Méwiac kolokwialnie, owa interpretacija jest powyzsza tabelka.

m Wiecej na ten temat powiemy na kolejnych spotkaniach.
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